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ՖՈՒՆԿՑԻԱՆԵՐԻ ԳՐԱՖԻԿՆԵՐԻ  
ՁԵՎԱՓՈԽՈՒԹՅՈՒՆՆԵՐ

Երբեմն տրված ֆունկ ցիա յի գրա ֆիկը կա րե լի է ստա նալ մեկ այլ 
ֆունկ ցիա յի գրա   ֆի կից` երկ րա չա փա կան ձ ևա փո խութ յուն նե րի օգ նութ
յամբ: Պար զա գույն երկ րա չա փա կան ձ ևա փո խութ յուն ներն են` կոոր դի
նա տա յին ա ռանցք նե րին զու գա հեռ տե ղա փո խում նե րը, ա ռանց քա յին 
հա մա չա փութ յուն նե րը և ա ռանց քնե րի նկատ մամբ սեղ մումն ու ձգու մը: 
Առանձինառանձին դի տար կենք նշված տար րա կան ձ ևա փո խութ յունները 
և դրանց բա ղադրույթ ները:

10. Գրաֆիկի տեղափոխում օրդինատների առանցքին զուգահեռ: 
g ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը, որ տեղ ( ) ( )g x f x a= + , ստացվում է f ֆունկ 
ցիա յի գրաֆիկից` (0; )r a  զուգա հեռ տեղափոխումով (նկ. 1): Եթե a 
թիվը դրական է, գրա ֆիկը տեղափոխվում է օր դի նատ ների առանցքին 
զուգահեռ` դեպի վեր (a միա վո րով), իսկ եթե aն բացասական է` դեպի 
վար (a միա վո րով):
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Օրինակ 1: 2 3y x= +  քառակուսային ֆունկցիայի գրաֆիկը ստաց
վում է 2y x=  ֆուն  կցիայի գրա ֆիկից 3 միավորի չափ տե ղա փոխմամբ` 
օր դի  նատ ների ա ռանց քին զու գա հեռ դեպի վեր (նկ. 2), իսկ 2 5y x= −  
ֆունկ ցիայի գրաֆիկը` 5 միավորի չափ դեպի վար:

20. Գրաֆիկի տեղափոխում 
աբսցիսների առանցքին զու
գա հեռ: 3րդ նկա րում պատ
կեր ված են f, g և h ֆունկ
ցիաների գրաֆիկ նե րը, որտեղ 

( ) ( )g x f x a= +  և ( ) ( )h x f x b= + : g 
ֆունկցիայի գրաֆիկը ստաց
վում է f ֆունկցիայի գրաֆիկից` 

( ;0)r a−  զուգահեռ տեղա փոխ
մամբ: Այդ նկարում ( )g x  ֆունկ
ցիայի հա մար a թիվը հավասար 

է 2ի, իսկ ( )h x  ֆունկցիայի համար b թիվը հավասար է 3ի:

Օրինակ 2: 2( )y x a= +  ֆունկցիայի գրաֆիկը ստաց  վում է 2y x=  
ֆունկցիայի գրաֆիկից` ( ; 0)r a−  զուգահեռ տեղափոխ մամբ (նկ. 4, 2,5a =  
և 3,5a = − ):

f ֆունկցիայի գրաֆիկի վրա 
վերցնենք ցանկացած ( ; )x y  
կետ: Այդ  կե տի կոոր դի  նատ
նե րը բա վա րարում են ( )y f x=  
հա վասարությանը: ( ;0)r a−  զու 
գա հեռ տեղա փոխ ման դեպ քում 
( ; )x y  կե տը կանցնի ( ; )x a y−  կե
տին:

Ստացված կետի կոորդի
նատ ները բա վա րարում են 

( )y f x a a= − +  հա վա սա րու թյա
նը, այսինքն` ( )y g x a= − : Հե տևա բար, զու գա հեռ տե  ղա փո խու մից հետո 
( ; )x y  կե տը կգտնվի g ֆունկ ցիայի գրա ֆիկի վրա: Նման ձևով ստուգ վում 
է, որ g ֆունկցիայի գրա ֆիկի յու րա քանչ յուր կետ ստաց վում է այդ զու
գա հեռ տե ղա փո խումից հետո` f ֆունկցիայի գրաֆի կի մի որոշ կե տից:
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Օրինակ 3: 5րդ նկարում 2( ) ( 3) 2g x x= − −  
քառա կու սա յին ֆունկ ցիա յի գրա ֆիկն 2( )f x x=  
ֆունկցիայի գրաֆիկի նկատ մամբ տեղա փոխ ված 
է` օր դի  նատ նե րի ա ռանց քին զու գա հեռ դե պի 
վար 2 միավորի չափ և աբսցիսների առանցքին 
զուգահեռ` դե պի աջ 3 միավորի չափ: Այս պի սով, 
g ֆունկ ցիայի գրա ֆիկը ստացվել է f ֆունկ ցի ա յի 
գրա ֆի կից` (3; 2)r −

  զուգա հեռ տեղա փոխ մամբ:

Օրինակ 4: Քառակուսային եռանդամը ձևա փոխելով 

 
2 2

2 4
2 4
b b acy ax bx c a x
a a

− = + + = + − 
 

տեսքի, նկատում ենք, որ 2y ax bx c= + +  ֆունկ ցիայի գրաֆիկը ստացվում 

է 2y ax=  ֆունկցիայի գրաֆիկից` 
2 4( ; )

2 4
b b acr
a a

−
− −

  զուգահեռ տեղա
փո խ ման դեպքում:

2y ax=  ֆունկ ցի այի գրաֆիկը համաչափ է օրդինատ նե րի առանցքի 
նկատմամբ: Հետևա բար, 2y ax bx c= + +  ֆունկցիայի գրաֆիկն էլ հա
մաչափ է այդ զուգահեռ տեղափոխման դեպքում օրդինատ ների առանցքի 

կերպարի` 
2
bx
a

= −  ուղղի նկատմամբ:

30. ( )y f x= −  ֆունկցիայի գրա
ֆիկը ստացվում է ( )y f x=  ֆունկ
ցիա յի գրա ֆի կից` այն հա մա չափ 
անդ րա դարձ նե լով աբս ցիս նե րի ա 
ռանց  քի նկատ մամբ (հա յե լա յին ար
տա  պատ կե րում աբս ցիս նե րի ա  ռանց
քի նկատմամբ): 6րդ նկա րում պատ
կեր ված են ( )y f x=  և ( )y f x= −  
ֆունկցիաների գրաֆիկ ները:

Ի րոք, ե թե ( );a b ն ( )y f x=  ֆունկ
ցիա յի գրա ֆի կի որևէ կետ է, ա պա 
ճիշտ է ( )b f a=  թվա յին հա վա սա
րութ յու նը, հետևա բար, ճիշտ է նաև 
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( )b f a− = −  հա վա սա րութ յու նը, իսկ դա նշա նա կում է, որ ( );a b−  կե տը 
պատ կա նում է ( )y f x= −  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կին: Դրա նով իսկ ցույց 
տվեցինք, որ ( )y f x=  ֆունկցիայի ցանկացած կետի հա մաչափն աբս ցիս
ների առանցքի նկատմամբ պատ կանում է ( )y f x= −  ֆունկցիայի 
գրաֆիկին:

Նույն ձ ևով կա րե լի է ցույց տալ, որ ( )y f x= −  ֆունկ ցիա յի գրաֆիկի 
ցան կա ցած կե տի հա մա չափն Ox  ա ռանց քի նկատ մամբ պատ կա նում է 

( )y f x=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կին:
40. ( )y f x= −  ֆունկցիայի գրա ֆիկը ստացվում է ( )y f x=  ֆունկ

ցիա յի գրա ֆի կից` այն հա մա չափ անդ րա դարձ նե լով օ րդի նատ նե րի 
ա   ռանց  քի նկատ   մամբ (հա յե լա յին ար տա պատ կե րում օր դի նատ նե րի ա 
ռանց քի նկատմամբ` նկ. 6):

Ի րոք, ( )y f x=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կի ցան կա ցած ( );a b  կե տի հա մար 
ճիշտ է ( )b f a=  հա վա սա րութ յու նը, այսինքն` ( )( )b f a a= − −  հա վա սա րութ

յու նը: Վեր ջինս նշա նա կում է, 
որ ( );a b−  կե տը պատ կա նում 
է ( )y f x= −  ֆունկ ցիա յի գրա
ֆի կին: Մյուս կող մից, ( );a b  և 
( );a b−  կե տե րը հա մա չափ են 
օր դի նատ նե րի ա ռանց քի 
նկատ մամբ: Նույն ձ ևով կա
րե լի է ցույց տալ նաև հա կա
դարձ պնդու մը` ( )y f x= −  
ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կի ցան
կա ցած կե տի հա մա չա փը Oy  
ա ռանց քի նկատ մամբ պատ
կա նում է ( )y f x=  ֆունկ ցիա
յի գրա ֆի կին:

50. Գրաֆիկի ձգումն ու սեղմումն աբսցիսների ա ռանց քի նկատ
մամբ: Դի ցուք՝ կոոր դի նա տա յին հար թութ յան վրա տրված է ( )y f x=  
ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը և պա հանջ վում է կա ռու ցել ( )y af x=  ֆունկ ցիա յի 
գրա ֆի կը, որ տեղ 0, 1:a a> ≠  Հաս կա նա լի է, որ ( )y af x=  ֆունկ ցիա յի 
գրա ֆի կի յու րա քանչ յուր կե տի օր դի նա տը ստաց վում է ( )y f x=  ֆունկ
ցիա յի հա մա պա տաս խան (նույն աբս ցիսն ու նե ցող) կե տի օր դի նա տից` 
բազ մա պատ կած aով: Այդ պի սի ձ ևա փո խութ յու նը կոչ վում է ձգում a գոր
ծակ ցով Oy  ա ռանց քի եր կայն քով: Եր բեմն այդ պի սի ձ ևա փո խութ յունն 
ան վա նում են Ox ա ռանց քի նկատ մամբ ձգում a ան գամ:
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( )b f a− = −  հա վա սա րութ յու նը, իսկ դա նշա նա կում է, որ ( );a b−  կե տը 
պատ կա նում է ( )y f x= −  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կին: Դրա նով իսկ ցույց 
տվեցինք, որ ( )y f x=  ֆունկցիայի ցանկացած կետի հա մաչափն աբս ցիս
ների առանցքի նկատմամբ պատ կանում է ( )y f x= −  ֆունկցիայի 
գրաֆիկին:

Նույն ձ ևով կա րե լի է ցույց տալ, որ ( )y f x= −  ֆունկ ցիա յի գրաֆիկի 
ցան կա ցած կե տի հա մա չափն Ox  ա ռանց քի նկատ մամբ պատ կա նում է 

( )y f x=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կին:
40. ( )y f x= −  ֆունկցիայի գրա ֆիկը ստացվում է ( )y f x=  ֆունկ

ցիա յի գրա ֆի կից` այն հա մա չափ անդ րա դարձ նե լով օ րդի նատ նե րի 
ա   ռանց  քի նկատ   մամբ (հա յե լա յին ար տա պատ կե րում օր դի նատ նե րի ա 
ռանց քի նկատմամբ` նկ. 6):

Ի րոք, ( )y f x=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կի ցան կա ցած ( );a b  կե տի հա մար 
ճիշտ է ( )b f a=  հա վա սա րութ յու նը, այսինքն` ( )( )b f a a= − −  հա վա սա րութ

յու նը: Վեր ջինս նշա նա կում է, 
որ ( );a b−  կե տը պատ կա նում 
է ( )y f x= −  ֆունկ ցիա յի գրա
ֆի կին: Մյուս կող մից, ( );a b  և 
( );a b−  կե տե րը հա մա չափ են 
օր դի նատ նե րի ա ռանց քի 
նկատ մամբ: Նույն ձ ևով կա
րե լի է ցույց տալ նաև հա կա
դարձ պնդու մը` ( )y f x= −  
ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կի ցան
կա ցած կե տի հա մա չա փը Oy  
ա ռանց քի նկատ մամբ պատ
կա նում է ( )y f x=  ֆունկ ցիա
յի գրա ֆի կին:

50. Գրաֆիկի ձգումն ու սեղմումն աբսցիսների ա ռանց քի նկատ
մամբ: Դի ցուք՝ կոոր դի նա տա յին հար թութ յան վրա տրված է ( )y f x=  
ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը և պա հանջ վում է կա ռու ցել ( )y af x=  ֆունկ ցիա յի 
գրա ֆի կը, որ տեղ 0, 1:a a> ≠  Հաս կա նա լի է, որ ( )y af x=  ֆունկ ցիա յի 
գրա ֆի կի յու րա քանչ յուր կե տի օր դի նա տը ստաց վում է ( )y f x=  ֆունկ
ցիա յի հա մա պա տաս խան (նույն աբս ցիսն ու նե ցող) կե տի օր դի նա տից` 
բազ մա պատ կած aով: Այդ պի սի ձ ևա փո խութ յու նը կոչ վում է ձգում a գոր
ծակ ցով Oy  ա ռանց քի եր կայն քով: Եր բեմն այդ պի սի ձ ևա փո խութ յունն 
ան վա նում են Ox ա ռանց քի նկատ մամբ ձգում a ան գամ:

y

x
2

b
3

0
2
b

2b

( )2y f x=

( )y f x=

( )1
2

y f x=

Նկ. 7

y

x

22y x=
2y x=

21
2

y x=

0

Նկ. 8

7րդ ն կա րում պատ կեր ված 
( ) ,y f x=  [ ]2;3x∈ −  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի

կի մի ջո ցով կա ռուց ված են ( )2y f x=  և 

( )1
2

y f x=  ֆունկ ցիա նե րի գրա ֆիկ նե րը:

f ֆունկցիայի բոլոր արժեք նե րը բազ
մապատկելով b թվով, երբ 0 1b< < , նրա 
գրա ֆիկի բո լոր կետերի օրդինատները 

փոք րանում են 
1
b

 ան գամ և ստացվում 

է աբս ցիս  ների առանցքի նկատ մամբ 

գրաֆի  կի սեղ մում՝ 
1
b

 անգամ:

Օրինակ 5: 22y x=  ֆունկցի ա յի գրաֆիկը (նկ. 8) ստացվում է 2y x=  
ֆունկ ցիայի գրա ֆիկից` աբսցիս նե րի առանց քի նկատմամբ ձգումով 2 

անգամ, իսկ 20,5y x=  ֆունկցիայի գրա ֆիկը` աբսցիս ների առանցքի 
նկատ մամբ սեղ մու մով 2 անգամ:

60. Գրաֆիկի ձգումն ու սեղմումը օրդինատների առանցքի նկատ
մամբ: 

Դիցուք, մեզ հայտնի է ( )y f x=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը, և անհ րա ժեշտ 
է կա ռու ցել ( )y f ax=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը, որ տեղ 0a >  և 1:a ≠  Այս տեղ 
են թադր վում է, որ ե թե ( ) ,x D f∈  ա պա ( ) :ax D f∈  ( )y f x=  ֆունկ ցիա յի 
գրա ֆի կի ցան կա ցած ( )0 0;x y  կե տի հա մար ճիշտ է ( )0 0y f x=  թվա յին 

հա վա սա րութ յու նը: Այդ դեպ քում դժվար չէ նկա տել, որ 0
0;x y

a
 
 
 

 կե տը 

պատ կա նում է ( )y f ax=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կին: Նշա նա կում է` ( )y f ax=  

ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կի 0x
a

 աբս ցիսն ու նե ցող կե տի օր դի նա տը հա մընկ

նում է ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կի 0x  աբս ցի սով կե տի օր դի նա տին: Դրա հա
մար էլ ( )y f ax=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը ստաց վում է ( )y f x=  ֆունկ ցիա յի 
գրա ֆի կից` նրա բոլոր կե տե րի աբս ցիս նե րը բա ժա նե լով aի վրա:
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y

0 xc 2c2
c

( )2y f x=
( )y f x=

1
2

y f x =  
 

ա)

y

xc 2c
2
c

4
c

( )2y f x=

( )y f x=
1
2

y f x =  
 

բ)

Նկ. 9

ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կի 0x  աբս ցի սով կե տի օր դի նա տին: Դրա հա մար 
էլ ( )y f ax=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը ստաց վում է ( )y f x=  ֆունկ ցիա յի 
գրա ֆի կից` նրա բոլոր կե տե րի աբս ցիս նե րը բա ժա նե լով aի վրա: Այլ 
կերպ ա սած` ( )f ax  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը կա րող է ստաց վել ( )y f x=  
ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կից` օր դի նատ նե րի ա ռանց քի նկատ մամբ սեղ մու
մով a ան գամ (կամ` Ox  ա ռանց քի եր կայն քով` սեղ մու մով a ան գամ): Այն 
դեպ քում, երբ 0 1,a< <  ա պա «սեղ մում a ան գամ» դարձ ված քի փո խա րեն 

հար մար է գոր ծա ծել «ձգում 
1
a

 ան գամ» դարձ ված քը: 9րդ  ա) և բ) նկար

նե րում պատ կեր ված են ( )2f x  և 
1
2

f x 
 
 

 ֆունկ ցիա նե րի գրաֆիկները:

Օրինակ 6: {0,5 }y x=  ֆունկցիայի գրաֆիկը ստացվում է { }y x=  
ֆունկ ցիայի գրա ֆի կից՝ օր դի նատ ների առանցքի նկատ մամբ ձգումով 
2 անգամ (նկ. 10), իսկ {2 }y x=  ֆունկցիայի գրաֆիկը՝ օրդի նատ ների 
առանցքի նկատմամբ սեղմումով 2 անգամ (նկ. 11):

x

1

10

y

1
2

Նկ. 11Նկ. 10

y

x

1

0 2 42
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1y
x

=  ֆունկ ցիան կենտ է և ( )0; ∞  մի ջա կայ քում նվա զում է` ըն դու

նե լով դրա կան ար ժեք ներ: Դժվար չէ հա մոզ վել, որ այդ ֆունկ ցիա յի 
գրա ֆի կը հա մա չափ է y x=  ուղ ղի նկատ մամբ (ին չու՞), այ նու հետև ո րոշ 

լրա ցու ցիչ պարզ դա տո ղութ
յուն նե րից հե տո հեշ տութ յամբ 
կա րե լի է կա ռու ցել այդ ֆունկ
ցիա յի գրա ֆի կը (նկ. 12, ա):

( )1· 0, 1ky k k k
x x

= = > ≠  

ֆունկ ցիա յի գրա ֆիկը ստաց

վում է 
1y
x

=  ֆունկ ցիա յի գրա

ֆի կից` ձգում Oy  ա ռանց քի եր

կայն քով k ան գամ:
Այժմ դի տար կենք`

 ( ) ax bf x
cx d

+
=

+
 (1)

տես քի ֆունկ ցիան, որն ան վա նում են կո տո րա կագծա յին ֆունկ ցիա: 

Ե թե 0c =  և 0,d ≠  ա պա այն վե րած վում է 
a by x
d d

= +  գծա յին ֆունկ

ցիա յի, ո րի գրա ֆիկն ու ղիղ է:

Իսկ ե թե 0c ≠  և ,a b
c d
=  ա պա այդ ֆունկ ցիան բո լոր ի րա կան 

dx
c

≠ −  

թվե րի դեպ քում հաս տա տուն է`
 

( ) :

adaxax b acf x
cx d cx d c

++
= = =

+ +

Նկ. 12

y

q

x0 p

x
p

=

y q=

( )0ky q k
x p

= + >
−

1( ; )O p q

բ)

y

x02

3

5

1( 2;3)O −

10
3

−

գ)

y

x

y
x=

( )1 0y x
x

= >

( )1 0y x
x

= <
0

12 ա)
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Այս դեպ քում ևս ն րա գրա ֆիկն ու ղիղ է` ա ռանց 
d
c

−  աբս ցի սով կե տի:

Դի տար կենք այն դեպ քը, երբ 0c ≠  և :a b
c d
≠

Այս պայ ման նե րով (1) ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը կա ռու ցե լու հա մար նպա
տա կա հար մար է կո տո րա կից ան ջա տել ամ բողջ և կո տո րա կա յին մա սե
րը: Դրա հա մար բա վա կան է ax b+  բազման դա մը «անկ յու նաձև» բա
ժա նել cx d+  բազ ման դա մի վրա: Արդ յուն քում կու նե նանք`

 
( ) 2

1 :ax b a bc ad a bc ad
dcx d c c cx d c c x
c

+ = −
= + = + ⋅

+ + +

Նշա նա կենք`  2, , :d a bc adp q k
c c c

−
− = = =

Դրա նով իսկ (1) կո տո րա կագծա յին ֆունկ ցիան ներ կա յաց վում է 
հետևյալ տես քով`

 ( ) :kf x q
x p

= +
−

 (2)

Այս տես քից պարզ երևում է, որ ֆունկ ցիա յի ո րո նե լի գրա ֆի կը 

կստաց վի նկ. 12 աում պատ կեր ված 
1y
x

=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կից` 
հետևյալ հա ջոր դա կա նութ յամբ`

 ա) ,ky
x

=    բ) ,ky
x p

=
−

   գ) ( ) ,kf x q
x p

= +
−

ո րոնցից յուրաքանչյուրի կա ռու ցումն ար դեն դժվա րութ յուն չի ներ կա
յաց նի: 

Նկա տենք, որ (2) (ուս տի նաև` (1)) ֆունկ ցիա յի գրա ֆիկը ստաց վում է 
ky
x

=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կից` ( );p q  կոոր դի նատ ներ ու նե ցող վեկտորով 

զու գա հեռ տե ղա փոխ մա մբ (նկ. 12 բ.):

0, a bc
c d

≠ ≠  դեպ քում կո տո րա կագծա յին (1) ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը կոչ

վում է հի պեր բոլ, իսկ 10 ;b a
c c

 − 
 

 կե տը` նրա կենտ րոն: 
dx
c

= −  ու ղիղն 

ան վա նում են հի պեր բո լի ուղ ղա ձիգ ա սիմպ տոտ: Հի պեր բո լի կե տերն ան

վեր ջո րեն մո տե նում են այդ ուղ ղին, երբ xը մո տե նում է 
d
c

−  ար ժե քին:
ay
c

=  ու ղիղն ան վա նում են հի պեր բո լի հո րի զո նա կան ա սիմպ տոտ: 

Հի պեր բո լի կե տերն ան վեր ջո րեն մո տե նում են այդ ուղ ղին, երբ xը մո
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դու լով ան սահ մա նա փա կո րեն մե ծա նում է:1

Օ րի նակ 7: Կա ռու ցենք 
3 10

2
xy
x
+

=
+

 ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը:

Լու ծում: Ու նենք` 
( )3 2 43 10 43 :

2 2 2
xxy

x x x
+ ++

= = = +
+ + +

Ու նե նա լով ( ) 1f x
x

=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը, նրա մի ջո ցով հեր թա կա

նութ յամբ կկա ռու ցենք`

ա) ( )4y f x= ⋅  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը (
1
x

 ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կի ձգում` 

4 գոր ծակ ցով օր դի նատ նե րի ա ռանց քի եր կայն քով):

 բ) ( )4 2y f x= +  ( ( )4y f x=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կից` այն տեղափոխելով 
Ox  ա ռանց քին զու գա հեռ` դե պի ձախ 2 միա վո րով), 

գ) ( ) 3 104 2 3
2

xy f x
x
+

= + + =
+

  ( ( )4 2y f x= +  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կից` այն 

տե ղա փո խե լով օր դի նատ նե րի ա ռանց քին զու գա հեռ դե պի վեր 3 միա
վո րով): 

Արդ յուն քում կու նե նանք 12ի գ) նկա րում պատ կեր ված գրա ֆի կը:
Դի տո ղութ յուն: Նկա րագր ված ձ ևա փո խութ յուն նե րի դեպ քում Ox  և 

Oy  ա ռանցք   նե րը փո խանց վում են հա մա պա տաս խա նա բար 3y =  և 2x = −  
ու ղիղ նե րի, իսկ կոոր դի նատ նե րի սկիզ բը` ( )10 2; 3−  կե տին: Դրա հա մար 
էլ սկզբում գծում ենք նշված ու ղիղ նե րը (ո րոնց ան վեր ջո րեն մո տե նում է 
ո րո նե լի գրա ֆի կը), այ նու հետև, մտո վի պատ կե րաց նե լով, որ դրանք կոոր

դի նա տա յին 10 'x  և 10 'y  ա ռանցք ներն են, այդ 1'0 'y x  «նոր հա մա կար գում» 

կա ռու ցում ենք 
3'
'

y
x

=  ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը, ո րը 0y x  կոոր դի նա տա յին 

հար թութ յան վրա կներ կա յաց նի 
3 10

2
xy
x
+

=
+

 ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը: 

Հատ կան շա կան է, որ այս ե ղա նա կով 
ax by
cx d

+
=

+
 կո տո րա կագծա յին 

ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը կա ռու ցե լիս կա րե լի է և չփո փո խել նրա ա նա
լի տիկ տես քը: , , , ,a b c d  գոր ծա կից նե րի մի ջո ցով, մտա պահ ման պարզ 

կա նո նով, կա րե լի է կա տա րել 
ay
c

=  և 
dx
c

= −  ու ղիղ նե րի, ինչ պես նաև 

2

bc adk
c
−

=  գոր ծակ ցի ընտ րութ յու նը:

1) «xը մոտենում է p արժեքին», « x ը անսահմանափակորեն մեծանում է», «ասիմպտոտ» 
հասկացությունների իմաստներին խորությամբ կծանոթանանք հետագայում:
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 Հարցեր

1. ( )y f x=  ֆունկցիայի գրաֆիկի միջոցով ինչպե՞ս կարելի է ստանալ 

( )y f x a= +  ֆունկցիայի գրաֆիկը:

2. ( )y f x=  ֆունկցիայի գրաֆիկի միջոցով ինչպե՞ս կարելի է ստանալ 

( )y f x= −  ֆունկցիայի գրաֆիկը:

3. ( )y f x=  ֆունկցիայի գրաֆիկի միջոցով ինչպե՞ս կարելի է ստանալ 

( )y f x= −  ֆունկցիայի գրաֆիկը:

4. ( )y f x=  ֆունկցիայի գրաֆիկի միջոցով ինչպե՞ս կարելի է ստանալ 

( )2y f a=  ֆունկցիայի գրաֆիկը:

5. ( )y f x=  ֆունկցիայի գրաֆիկի միջոցով ինչպե՞ս կարելի է ստանալ 

( )2y f x=  ֆունկցիայի գրաֆիկը:

 Առաջադրանքներ

1. Ինչպե՞ս կառուցել | ( ) |y f x=  ֆունկցիայի գրաֆիկը, եթե հայտնի է 
( )y f x=  ֆունկցիայի գրաֆիկը:

2. նկ. 13 ա)ում տրված է ( )y f x=  ֆունկցիա յի գրաֆիկը: Կառուցել 
հետև յալ ֆունկ   ցիա ների գրաֆիկ ների էսքիզ ները.

 ա) ( ) ( ) 2g x f x= + , բ) ( ) ( )g x f x= − ,  գ) ( ) ( 1)g x f x= − , 

 դ) ( ) 2 ( )g x f x= , ե) ( ) (| |)g x f x= , զ) ( ) ( ) :g x f x= −

y

x

8

0 4 8 106

6

2

ա)

y

x0 3 6
9

2

2
6

3

բ)

Նկ. 13
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3. Նկ. 13 բ)ում տրված է ( )y f x=  ֆունկցիա յի գրաֆիկը: Կառուցել 
հետև յալ ֆունկ   ցիա ների գրաֆիկ ների էսքիզ ները.

 ա) ( ) | ( ) |g x f x= ,  բ) ( ) (2 )g x f x= , 

 գ) ( )
2
xg x f  =  

 
,  դ) ( ) ( | |)g x f x= − − :

 Ելնելով | |y x=  ֆունկցիայի գրաֆիկից, կառուցել հետևյալ ֆունկ
ցիաների գրաֆիկները (4, 5).

4. ա) | | 1y x= + , բ) | 2 | 3y x= − + , գ) 2 | 3 | 1y x= − + :

5. ա) 2
3
xy = ,   բ) | 4 |y x= − , գ) 5 :y x= −

 Կառուցել ֆունկցիայի գրաֆիկը (614).

6. ա) 2 6 10y x x= − + , բ) 22 5 3y x x= − + : 

7. ա) 21y x x= − − , բ) 211 8 6 :y x x= − −

8. ա) 2 1y x= + , բ) 2 2y x x= − ; 

9. ա) 
1

3
y

x
=

−
, բ) 

4
2

y
x

=
+

;

10. ա) 2| 5 6 |y x x= − + , բ) 2 4 | |y x x= − ; 

11. ա) 2| 2 | 3y x x= + + , բ) | 3 | 2y x x= − + :

12. ա) 
4 5

1
xy
x
+

=
−

, բ) 
4 3

1
xy

x
− +

=
+

:

13. ա) 
4
1

xy
x
+

=
−

, բ) 
| | 4

1
xy
x
−

=
+

:

14. ա) 
1

| 2 | | |
y

x x
=

− +
, բ) 

3 5 :
4
xy

x
+

=
−

15. Յու րա քանչ յուր a ի րա կան թվի դեպ քում ( ) ( )2 21 1f x x a x a= + + + +  
ֆունկ ցիա յի գրա ֆի կը պա րա բոլ է: Գտնել այդ բո լոր պա րա բոլ նե րի 
գա գաթ նե րի երկ րա չա փա կան տե ղը: Ի՞նչ  կոր է դա: Կա տա րել գծա
գի րը:

  Կոորդինատային հարթության վրա պատկերել բոլոր ( , )x y  
կե տերի բազմությունը, որոնց կոորդինատները բավարարում են 
տրված պայ մանին (1621).

16. ա) ( 1)( 1) 0x y+ − = ; բ) (3 2 )( 4 ) 0x y x y− + = :
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17. ա) 
2 0
1

y x
x
−

=
+

; բ) 2 2( 1)( ) 0y x x y− − + = :

18. ա) | | | | 1x y+ = ; բ) | | | |x x y y+ = + :

19. ա) 2| | 4 3y x x= − + ; բ) 2| | | 4 |y x x= − :

20. ա) 
2| |
1

xy
x
−

=
−

; բ) 
| | 2| |
| | 1
xy
x
−

=
−

:

21. ա) [ ] [ ]x y= ; բ) { } { }x y= :


