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§ 2. ՀԱՆՐԱՀԱՇՎԱԿԱՆ ԱՐՏԱՀԱՅՏՈՒԹՅՈՒՆՆԵՐ ԵՎ ՆՐԱՆՑ 
ՁԵՎԱՓՈԽՈՒԹՅՈՒՆՆԵՐԸ

Արտահայտությունների նույնական ձևափոխու թյուն ներ: 
Նույնություններ

Փո փո խա կան նե րով ար տա հայ տութ յուն նե րին և նրանց հետ կա տար
վող գոր ծո ղու թյուն նե րին դուք ծա նոթ եք դեռևս միջին դպրո ցի մա թե մա
տի կա յի դա սըն թա ցից: Այժմ, ի մի բե րե լով, կրկնենք և խո րաց նենք այդ 
թե մա յին վե րա բե րող հիմ նա կան հաս կա ցութ յուն նե րը:

Մա թե մա տի կա յում ցան կա ցած թե մա յի վե րա բե րող հար ցե րը դի տար
կե լիս անհ րա ժեշ տութ յուն է ա ռա ջա նում մի ար տա հայ տութ յու նը փո խա
րի նել մյու սով՝ ա վե լի պարզ կամ ա վե լի հար մար տես քով:

Ար տա հայ տութ յուն նե րի նույ նա կան ձ ևա փո խութ յուն նե րը մա թե մա տի
կա յում կարևոր տեղ են զբա ղեց նում: Հա վա սա րում ներ և ան հա վա սա
րում ներ լու ծե լիս, ֆունկ ցիա ներ հե տա զո տե լիս, հան րա հաշ վի և երկ րա
չա փութ յան շատ բա նաձևեր ար տա ծե լիս և բազ մա թիվ այլ  հար ցե րում 
հարկ է լի նում կա տա րել այս կամ այն նույ նա կան ձ ևա փո խութ յունը:

Փո    փո    խա կան ներ պա րու նա կող եր կու ար տա հայ տութ յուն նե րի` փո փո
խա կան  նե րի միևնույն ար ժեք նե րի դեպ քում ըն դու նած ար ժեք ներն ան
վա նում են այդ ար տա հայ տու թյուն նե րի հա մա պա տաս խան ար ժեք ներ: 

Օրինակ, 31 2x+  և 3x  ար տա հայ տությունների համապատասխան ար
ժեք ները 2x =  արժեքի դեպ քում կլինեն 17ը և 12ը:

Փոփոխականների այն արժեք նե րը, ո րոնց դեպ քում տվյալ ար տա հայ
տու    թյունն ի մաստ ու նի, ան վա նում են փո փո խա կան նե րի թույ լատ րե
լի ար  ժեք ներ, իսկ փոփոխականների բոլոր այդպիսի արժեքների բազ
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մությունն անվանում են այդ արտահայտության թույլատրելի արժեք ների 
բազ մություն (ԹԱԲ):

Օրինակ 1: 
2

1 5a
a a
−
+

 արտահայտության թույլատրելի արժեքների բազ

մու թյունը բոլոր իրական թվերի բազմությունն է՝ առանց 0 և –1 թվերի, 

այսինքն՝ (– ; –1) (–1; 0) (0; )∞ ∪ ∪ ∞  բազմությունն է:

Օրինակ 2: 
2 3

–
x yx
x y
+

+  արտահայտության ԹԱԲ–ը կազմված է 

բոլոր այն (x; y)  թվազույգերից, որտեղ 0x ≥  և y x≠ , y R∈ :

Օրինակ 3: –2 –
– 2 – 3

x y y zx
x y z
+

+ +  արտահայտության ԹԱԲ–ը կազմ ված է 

իրական թվերի բոլոր այն (x; y; z) եռյակներից, որտեղ 0, 2 , 3 :x x y z≠ ≠ ≠
Այն պի սի հա վա սա րութ յու նը, ո րը ճիշտ է նրա մեջ մտնող փո փո խա 

կան նե րի բո լոր թույ լատ րե լի ար ժեք նե րի դեպ քում, ան վա նում են նույ
նու  թյուն: Նույ նութ յուն հաս կա ցութ յու նը հան րա հաշ վի հիմ նա կան հաս
կա ցութ յուն նե րից մեկն է: 

Եթե որևէ M բազմությանը պատկանող բոլոր արժեքների դեպքում 
փոփոխականներ պարունակող երկու արտահայտությունների համապա
տաս խան արժեքները հավասար են, ապա ընդունված է ասել, որ այդ 
արտահայտությունները նույնաբար հավասար են M բազմության վրա: 

Ակնհայտ է, որ եթե տրված արտահայտությունների թույլատրելի բոլոր 
արժեքների բազմությունը A–ն է (այլ կերպ՝ այդ արտահայտությունների 
թույլատրելի արժեքների բազմությունների հատումը), ապա M A⊂ :

Որևէ ար տա հայ տութ յան փո խա րի նու մն ի րեն նույ նա բար հա վա սար 
մեկ այլ ար տա հայ տութ յամբ անվանում են այդ ար տա հայ տութ յան նույ
նա կան ձ ևա փո խու թյուն:

Օրինակ 4: 
4

3 1a a a
a
+

= +  հավասարությունը նույնություն է, քանի 

որ այն ճիշտ է զրոյից տար բեր aի բոլոր իրական արժեքների դեպքում 
(այդ հավասարության երկու մա սե րում գտնվող արտահայտությունների 
ԹԱԲերի ընդհանուր մասի վրա):

Օրինակ 5: 
2

2
x xy

x
−  և 

2
x y−  արտահայտությունները նույնաբար 

հա   վա  սար են (զրոյից տար բեր բոլոր xերի և ցանկացած yի համար 
համա պա տաս խան արժեքները հավասար են):
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 Հարցեր

1. Ի՞նչն են անվանում արտահայտության թույլատրելի արժեքների բազ
մություն (ԹԱԲ):

2. Ո՞ր հավասարությունն են անվանում նույնություն:

3. Ո՞ր դեպքում են ասում, որ տրված երկու արտահայտությունները 
նույ նաբար հավասար են:

4. Ձևակերպել արտահայտությունների նույնական ձևափոխություններն 
իրականացնող հիմնական կանոնները:

5. Ձևակերպել կրճատ բազմապատկման բանաձևերը:

 Առաջադրանքներ

1. Նույնությո՞ւն է արդյոք տրված հավասարությունը.

 ա) ( )2 23 9,a a+ = +  բ) ( )( ) 24 5 4 5 16 25,a a a− + = −

 գ) 2

2 2 ,
9 9
a

a ab a b
=

+ +
 դ) ( )( )2 32 2 4 8,x x x x+ + + = +

 ե) 
( )

1 1 1 ,
1 1a a a a
= −

+ +
 զ) 

( )
1 1 1 ,

2 2x x x x
= −

+ +

 է) ( )2 2 2 2 2 2 2 ,a b c a b c a b c+ + = + + + + +

 ը) 
2 10 16 8 :

2
x x x

x
− +

= −
−

2. Ճի՞շտ է արդյոք պնդումը.

 ա) ( )( )1 1a a a− +  և 3 1a −  արտահայտություններն իրական թվերի 
բազմու թյունում նույնաբար հավասար են,

 բ) ( )( )2 2a a− +  և 4a −  արտահայտություններն իրական թվերի 
բազ մու թյունում նույնաբար հավասար են,

 գ) 
36

6
a

a
−
+

 և 6a −  արտահայտությունները [ )0; ∞  միջակայքում նույ

նաբար հավասար են,

 դ) 
3 2 2

1
x x

x
+ −
−

 և 2 2 2x x+ +  արտահայտությունները [ )2; ∞  միջա

կայքում նույնաբար հավասար չեն:


