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§ 6. ԲԱԶՄՈՒԹՅՈՒՆ: ԵՆԹԱԲԱԶՄՈՒԹՅՈՒՆ:  
ԳՈՐ ԾՈՂՈՒԹՅՈՒՆՆԵՐ ԲԱԶՄՈՒԹՅՈՒՆՆԵՐԻ ՀԵՏ

3. Գործողություններ բազմությունների հետ

Հա ճախ հարկ է լի նում դի տար կելու ե րեք և ա վե լի բազ մութ յուն նե րի 
միա վո րու մը և հա տու մը: Օրինակ, եթե [1;7], [2;8]A B= =  և [ 1;4]C = − , ապա 
( ) [1;8) [ 1;4] [ 1;8)A B C∪ ∪ = ∪ − = − , [ ] [ ) [ )( ) 1;4 2;8 1;8A C B∩ ∪ = − ∪ = :

Բազ մութ յան տրո հու մը զույգ առ զույգ չհատ վող են թա բազ մութ յուն
նե րի, ան վա նում են տվյալ բազ մութ յան դա սա կար գում, իսկ ստաց ված 
են թա բազ մութ յուն նե րը` այդ դա սա կարգ մա նը հա մա պա տաս խա նող դա
սեր:

Օրինակ 1: Բոլոր մարդկանց բազմությունը կարելի է տրոհել երկու 
խմբի՝ 1) մինչև 160 սմ հասակ ունեցողներ, 2) 160 սմ–ից բարձր հասակ 
ունեցողներ:

Օրինակ 2: Բնական թվերի բազմությունը կարելի է տրոհել երեք 
դասի՝

 { } { } { }3 , 3 –1 , 3 –2 :k k N k k N k k N∈ ∈ ∈

Օրինակ 3: Բոլոր եռանկյունների բազմությունը կարելի է տրոհել 
երկու դասի՝ 

1) ուղղանկյուն եռանկյուններ, 2) ոչ ուղղանկյուն եռանկյուններ:
Օրինակ 4: Հարթության մեջ գտնվող բոլոր բազմանկյունների բազ

մությունը կարելի է տրոհել անվերջ թվով դասերի, նրանց դասակարգե
լով ըստ կողմերի թվի՝ եռանկյուններ, քառանկյուններ, հնգանկյուններ 
և այլն:

A, B և C բազմությունների միավորումը մի բազմություն է, որի յուրա
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քան չ յուր տարր պատկանում է A, B կամ C բազմություններից գոնե մեկին 
(նկ. 1):

A, B և C բազ մութ յուն նե րի հա տու մը բո լոր այն տար րե րի բազ մու
թյունն է, ո րոնք պատ կա նում են A, B և C բազմություններից յուրա քանչ
յուրին (նկ. 2): 

Օ րի նակ, հա վա սա րա կողմ ե ռանկ յուն նե րի, հա վա սա րաս րուն ե ռան
կյուն նե րի և ան հա վա սա րա կողմ ե ռանկ յուն նե րի բազ մութ յուն նե րի միա
վո րու մը բո լոր ե ռանկ յուն նե րի բազմությունն է: 

Եթե Aն 6 1,n n N+ ∈  տես քի պարզ թվերի բազմությունն է, Bն 
4 3,n n Z+ ∈  տես քի թվե րի բազ մու թյունն է, իսկ Cն 100ը չգերազանցող 
դրական թվերի բազմությունն է, ապա A, B և C բազմությունների 
հատումը

 {7; 19; 31; 43; 55; 67; 79; 91}

բազմությունն է (համոզվեք դրանում):

Նկ. 2

A

B

CA B C∩ ∩

Նկ. 1

A
B

C

A B C∪ ∪

Բազմությունների միավո րու մը և հա տու մը օժտ ված են թվե րի գու
մար ման և բազ մա պատկ ման հատ կութ յուն նե րին հա ման ման ո րոշ հատ
կու թյուն նե րով. օ րի նակ, տե ղա փո խա կան, զու գոր դա կան և բաշ խա կան 
հատ կու թյուն նե րով:

Ստորև ներկայացված են այդ հատկություններն արտահայտող հա
վա սա րութ յուն ներ. ձախ կող մում` բազմություն ների, իսկ աջ կողմում` 
թվերի համար:

1. A B B A= 
,    a b b a+ = + :

2. A B B A=  ,      ab ba= :

3. ( ) ( )A B C A B C=    ,    ( ) ( )a b c a b c+ + = + + :

4. ( ) ( )A B C A B C=    ,    ( ) ( )ab c a bc⋅ = ⋅ :
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5. ( ) ( ) ( )A B C A C B C=     , ( )a b c ac bc+ ⋅ = + :

Սակայն միշտ չէ, որ կա այդ պի սի նմա նութ յուն: Օ րի նակ, բազ մութ
յուն նե րի հա մար, ակ նհայտո րեն, ճիշտ են 

 A A A=
,  A A A=

,  ( ) ( ) ( )A C B C A B C=    

հա վասարությունները, բայց 

 a a a+ = ,  a a a⋅ =  և ( )( )a c b c ab c+ + = +

թվա յին հա վա սա րութ յուն նե րը նույ նու թյո ւն ներ չեն:
Վերջավոր A բազմության համար ( )m A ով նշանակենք նրա տար րե

րի քա նա կը: Դա տարկ բազ մութ յան տար րե րի քա նա կը, ակ նհայտո րեն, 
հա վա սար է զրոյի:

Ցանկացած վերջավոր A և B բազմութ յուն նե րի հա մար ճիշտ է հե
տև յալ հա վա սա րութ յո ւնը`

 ( ) ( ) ( ) ( )m A B m A m B m A B= + −  : (1)
Այս թեորեմի ապացուցումը դժվարություն չի ներկայացնում (ապա

ցուցեք ինքնուրույն):

30. Բազմությունների տարբերություն: Ենթա բազ մութ յան լրա ցում: 
Բազ մու թ  յու նը, ո րը կազմ ված է A բազմության բոլոր այն տարրերից (և 
միայն դ րան ցից), ո րոնք չեն պատ կա նո ւմ B բազմությանը, կոչվում է A և 
B բազմու թյուն ների տարբերություն և նշանակվում է` \A B :

3րդ նկարում ուրվագծորեն պատկերված են այնպիսի A և B 
բազմություններ, որտեղ Bն Aի ենթաբազմություն է: Գծապատված 
պատկերը B բազմության լրացումն է մինչև A բազմությունը: 

A B

Նկ. 3

Օրինակ 4. եթե {1; 3; 5; 7}A = , {5; 7; 8; 9; 10}B = , ապա

 \ {1; 3}, \ {8; 9; 10}A B B A= = :
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Օրինակ 5. եթե A բազմությունը 2ից մեծ բոլոր իրական թվերի 
բազմությունն է, իսկ Bն 5ից փոքր բոլոր իրական թվերի բազմությունն 
է, այսինքն`

 { | 2}, { | 5}A x R x B x R x= ∈ > = ∈ < , 
ապա A և B բազմությունների տարբերությունը 5ից ոչ փոքր բո լոր ի րա
կան թվե րի բազ մութ յունն է, իսկ B և A բազմությունների տարբերությունը 
2ից ոչ մեծ բոլոր իրական թվերի բազմությունն է, այսինքն՝

 \ { | 5}, \ { | 2}A B x R x B A x R x= ∈ ≥ = ∈ ≤ :
Եթե A B⊂ , ապա \B A  տարբերությունն անվանում են A բազ մու թյան 

լրացում մինչև B բազմությունը և նշանակում են '
BA :

Օրինակ, եթե { , , }A a b c= , { , , , , }B a b c d e= , ապա ' { , }BA d e= : Եթե Iն 
իռացիոնալ թվերի բազմությունն է, ապա '

RQ I=  (Qն և Rը, համա պա
տասխանաբար, ռացիոնալ և իրական թվերի բազմություններն են):

Բազմության լ րաց ման սահ մա նու մից ան մի ջա կա նո րեն հետևում են 
հետևյալ հա վա սա րութ յուն ները`

 ' ' ' ', , ( )B B B BA A B A A A A= =∅ =  :
40. Դեկարտյան արտադրյալ: Եթե a A∈  և b B∈ , ապա ( ; )a b  տեսքով 

գրված a և b տարրերի զույգն անվանում են կարգավորված զույգ, ընդ 
որում համարում են, որ 1 1( ; )a b  և 2 2( ; )a b  զույգերը հավասար են միայն 
այն դեպքում, երբ 1 2a a=  և 1 2b b= :

Բոլոր ( ; )a b  կարգավորված զույգերից բաղկացած բազմությունը, որ
տեղ a A∈  և b B∈ , կոչվում է A և B բազմությունների դեկարտյան ար
տա  դրյալ և նշանակվում է ·A B :

Օրինակ, եթե { ; }A a b=  և { ; }B b c= , ապա

 · {( ; ), ( ; ), ( ; ), ( ; )}A B a b a c b b b c= ,

 · {( ; ), ( ; ), ( ; ), ( ; )}B A b a b b c a c b= :
Դեկարտյան արտադրյալը չի ենթարկվում տեղափոխական օրենքին: 

· ·A B B A=  հավասարությունը տեղի ունի միայն այն դեպքում, երբ 
A B= :

·A A  արտադրյալն անվանում են դեկարտյան քառակուսի և նշա
նակում են 2A :

Օր ինակ, 2R  դեկարտյան քառակուսին կոորդինատային հար    թու թյան 
բոլոր ( ; )x y  կետերի բազմությունն է:


