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§ 5. ԹՎԱ ՅԻՆ ՈՒ ՂԻՂ ԵՎ ԹՎԱՅԻՆ ՀԱՐԹՈՒԹՅՈՒՆ

4. Կոորդինատներով տրված երկու կետերի հեռավորության 
և հատվածը տրված հարաբերությամբ բաժանող կետի 

կոորդինատների բանաձևերը

Հար թութ յան վրա կոոր դի նատ նե րի ներ մու ծու մը հնա րա վո րութ յուն է 
տա լիս երկ րա չա փա կան շատ խնդիր նե ր  լու ծել հան րա հաշ վո րեն: Նման 
խնդիր ներ լու ծե լիս հա ճախ հարկ կլի նի օգտ վել կոոր դի նատ նե րով 
տրված եր կու կե տե րի հե ռա վո րութ յան՝ ստորև ձ ևա կերպ ված բա նաձևից:

Թեո րեմ: Կոոր դի նա տա յին հար թութ յան ցան կա ցած ( )1 1 1;C x y  և 

( )2 2 2;C x y  կե տե րի հե ռավորութ յու նը ո րոշ վում է հետևյալ բանաձևով՝

 ( ) ( )2 2
1 2 2 1 2 1 :C C x x y y= − + −

1 

Ապացուցում: Եթե 1 2 ,x x=  ա պա ակն հայտ է, որ 1 2 2 1 ,C C y y= −  իսկ 
ե թե 1 2 ,y y=  ա պա՝ 1 2 2 1 :C C x x= −  Դի տար կենք ընդ հա նուր դեպք՝ 1 2x x≠  
և 1 2 :y y≠  Պյու թա գո րա սի թեո րե մի հա մա ձայն ու նենք՝

 2 2 2
1 2 1 2C C C M MC= +  (նկ. 1):

1) Այդ բանաձևը հայտնի է միջին դպրոցի երկրաչափության դասընթացից:

ԳԼՈՒԽ 1

ԻՐԱԿԱՆ ԹՎԵՐ 
ԿՈՈՐԴԻՆԱՏՆԵՐ 

ԲԱԶՄՈՒԹՅՈՒՆՆԵՐ



2

Նկ. 1

y
2B ( )2 2 2;C x y

M

2A x01A

( )1 1 1;C x y

Քա նի որ 1 1 2 ,C M A A=  2 1 2 ,MC B B=  ուս տի 2 2 2
1 2 1 2 1 2 :C C A A B B= +

Մյուս կող մից ու նենք՝

 1 2 2 1 1 2 2 1, ,A A x x B B y y= − = −  
հե տևա   բար՝ 

2 22
1 2 2 1 2 1 ,C C x x y y= − + −  որ տե  ղից հետևում է, որ 

 ( ) ( )2 2
1 2 2 1 2 1 :C C x x y y= − + −

Թեո րեմն ա պա ցուց ված է:

Օ րի նակ 1: Գտնենք ( )1 1;4C −  և ( )2 7; 2C −  կե տե րի հե ռա վո րութ յու նը:
Լու ծում: (1) բա նաձևի շնոր հիվ կա րող ենք գրել՝

 ( )( ) ( )2 2 2 2
1 2 7 1 2 4 8 6 10 :C C = − − + − − = + =

Օ րի նակ 2: Հար թութ յան վրա տրված են ( )1 1 1;M x y  և ( )2 2 2;M x y  
կե տե րը: ( )1 2 1 2, :x x y y≠ ≠  1 2M M  հատ վա ծի վրա գտնել այն պի սի N կետ, 
որ 1 2: 2 :3:M N NM =

Լու ծում: Դի ցուք՝ ո րո նե լի M կե տի կոոր դի նատ ներն են x և y:
y

0 K x
1A 2A

( )1 1 1;M x y

( );N x y

( )2 2 2;M x y

Նկ. 2
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Նկ. 2-ից պարզ երևում է, որ 1 2 1 2: : ,A K KA M N NM=  այ սինքն՝ 

1 2: 2 :3:A K KA =  Մյուս կող մից՝

 1 1 2 2, :A K x x KA x x= − = −

Դժվար չէ համոզվել, որ 1M  և 2M  կե տե րի ցան կա ցած դիր քի դեպ քում 

1x x−  և 2x x−  թվերն ու նեն նույն նշա նը, դրա հա մար էլ ( ) ( )1 2:x x x x− −  
հա րա բե րութ յու նը դրա կան է: Նշա նա կում է՝

 ( ) ( )1 2 1 2: 2 :3 : 2 :3:x x x x x x x x− − = ⇔ − − =

Վեր ջին հա վա սա րությունից կստա նանք՝ 1 23 2 :
5

x xx +
=

Նույն ձևով կարելի է ցույց տալ, որ 1 23 2 :
5

y yy +
=

Ընդհանուր դեպքում՝ եթե պահանջվում է գտնել 1 2M M  հատվածի 
այնպիսի ( );N x y  կետ, որ ( )1 2: 0 ,M N NM λ λ= >  խնդրի լու ծու մը տար-
վում է հա ման ման դա տո ղութ յուն նե րով: Ինք նու րույն ա պա ցու ցեք, որ 
այդ դեպքում N կետի կոորդինատները կարելի է գտնել հետևյալ բանա-
ձևերով՝

 
1 2 1 2, :
1 1

x x y yx yλ λ
λ λ

+ +
= =

+ +

Նշենք, որ 1 2M M  հատվածի միջնակետի կոորդինատները որոշվում 
են հետևյալ պարզ բանաձևերով. 

 
1 2 1 2, :

2 2
x x y yx y+ +

= =

 Հարցեր

1. Ի՞նչ բանաձևով են գտնում կոորդինատային հարթության վրա 
տրված երկու կետերի հեռավորությունը:

2. Ի՞նչ բանաձևերով են գտնում կոորդինատային հարթության վրա 
տրված հատվածի այն կետի կոորդինատները, որն այդ հատվածը 
բաժանում է տրված հարաբերությամբ:

3. Ինչի՞ են հավասար կոորդինատային հարթության վրա AB հատվածի 
M միջակետի կոորդինատները, երբ հայտնի են A և B կետերի 
կոորդինատները:
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 Առաջադրանքներ

1. Օրդինատների առանցքի վրա գտնել այնպիսի կետ, որը հավա-
սարահեռ լինի (4; 2)C −  և (8;1)D  կետերից:

2. Հարթության վրա տրված են 1 1( ; )A x y  և 2 2( ; )B x y  կետերը: Գտնել AB 
հատվածի այն M կետը, որն այդ հատվածը բաժանում է ( 0)λ λ >  
հարաբերությամբ ( : )AM MB λ= :

3. Տրված են եռանկյան գագաթները՝ ( 6; 12)A − − , (9;3)B , (15; 9)C − : 
Գտնել ABC եռանկյան միջնագծերի հատման կետը:

4. Թվային առանցքի վրա կառուցել (նշել) հետևյալ թվերը պատկերող 
կետերը.

 2, 3, 13, 3 2, 2 3 :+ −

5. Թվային առանցքի վրա նշված է 0α ≠  թիվը պատկերող կետը: 

Գտնել 
1
α

 թիվը պատկերող կետը:

6. Հավասարման կամ անհավասարման տեսքով գրել պայման, որին 
բավարարում են կոորդինատային հարթության բոլոր այն ( ; )M x y  
կետերի կոորդինատները, որոնց համար.

 ա) 3MA = , որտեղ (0;0)A , բ) 1MA≤ , որտեղ (0;0)A , 

 գ) 4MA = , որտեղ (2;5)A , դ) 3MA > , որտեղ (0;2)A :

7. Կոորդինատային հարթության վրա պատկերել բոլոր այն կետերի 
բազ մու թյունը, որոնց կոորդինատները բավարարում են տրված 
պայմանին.

 ա) ( 2)( 1) 0x y+ − = ; բ) ( 2)( ) 0x x y− + = :

 գ) 4x <  և 1y > − ; դ) ( 2) 0x y+ < :

 ե) 2 2( 4)( 4) 0x y− + ≥ ; զ) 2 2

2 0y x
x y
−

≥
+

:

 է) x y x y+ = + ; ը) 2 0y x+ ≤ :


