
1

§ 2. ՌԱՑԻՈՆԱԼ ԹՎԵՐ

Հետևանքներ աքսիոմներից

Աք սիոմ նե րի մի ջո ցով ար տած վում (ա պա ցուց վում) են հե տա գա 
պնդում նե րը (թեո րեմ նե րը): Օ րի նակ, 0 · 0r =  հա վա սա րութ յու նն ընդգրկ
ված չէ դաշ տի աք սիոմ նե րի խմբում, այն կա րող է ա պա ցուց վել աք սիոմ
նե րի մի ջո ցով, այ սինքն՝ ի րե նից ներ կա յաց նում է ոչ բարդ թեո րեմ:

Կա րե լի է ա պա ցու ցել նաև մի շարք թեո րեմ ներ: Օ րի նակ, 1ին և 2րդ 
աք սիոմ նե րից բխում է, որ մի քա նի թվե րի գու մա րը գտնե լիս կա րե լի 
է կա մա յա կան ձ ևով ընտ րել գու մա րե լի նե րի կար գը և փա կագ ծե րի 
դա սա վո րութ յու նը.

 ( ) ( ) ( ) ( ) ( )( ),a b c b c a a b c d a b c d+ + = + + + + + = + + +

և այլն: Այդ ա ռու մով էլ մի քա նի գու մա րե լի նե րի գու մա րը կա րե լի է գրել 
ա ռանց փա կագծե րի:

Դաշ տի աք սիոմ նե րից բխում են ա ռա ջին աս տի ճա նի հա վա սա րում նե
րի (և հա վա սա րում նե րի հա մա կար գե րի) լուծ ման կա նո նը, ինչ պես նաև 
կրճատ բազ մա պատկ ման բա նաձևերը՝

 ( ) ( )( )2 2 2 2 22 ,a b a ab b a b a b a b+ = + + − + = −  

և մյուս նե րը:
Նշենք մեկ թեո րեմ ևս, ըստ ո րի հա վա սա րութ յան մի մա սից գու

մա րե լին կա րե լի է տե ղա փո խել մյուս մա սը՝ այդ գու մա րե լիի առջև 
դրված նշա նը փո խե լով հա կա դի րի: Այլ կերպ ա սած, ե թե

 ,a b c+ =  (1)
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ա պա ճիշտ է նաև 

 a c b= −  (2)

հա վա սա րութ յու նը (և՝ հա կա ռա կը): 
Որ պես օ րի նակ ցույց տանք, թե դաշ տի աք սիոմ նե րի մի ջո ցով ինչ պես 

կա րե լի է ա պա ցու ցել վեր ջին պնդու մը: Դի ցուք՝ ճիշտ է (1) հա վա սա րութ
յու նը. նրա եր կու մա սե րին ա վե լաց նե լով –b թի վը՝ կստա նանք.

 ( ) ( ) ( ) :a b b c b+ + − = + −

Կի րա ռե լով 2րդ  աք սիո մը՝ ստաց ված հա վա սա րութ յունն ար տագ րենք

 ( )( ) ( )a b b c b+ + − = + −

տես քով, որն էլ, ըստ 4րդ  աք սիո մի, բեր վում է

 ( )0a c b+ = + −

տես քի: Այ նու հետև, 3րդ  աք սիո մի համաձայն կու նե նանք՝

 ( ) :a c b= + −

Մնում է հի շել, որ ( )c b+ −  գու մա րը, ըստ պայ մա նա վոր վա ծութ յան, 
գրառվում է c b−  տես քով: Դրա նով էլ ա վարտ վում է (2) հա վա սա րութ
յան ա պա ցու ցու մը:

Քա նի որ այս կե տում թվարկ ված պնդում նե րը դաշ տի աք սիոմ նե րից 
ար տած վող թեո րեմ ներ են, ուս տի այդ բո լոր պնդում նե րը ճշմա րիտ են 
ցան կա ցած դաշ տում: Հետևա բար, ե թե մեզ հան դի պի ու րիշ դաշտ, մենք 
ի րա վա սու կլի նենք նրա նում ևս  կի րա ռելու այդ պնդում նե րը:

 Առաջադրանքներ

1. Ինչ պե՞ս  է ա պա ցուց վում ( )2 2 22a b a ab b+ = + +  հա վա սա րութ յու նը: 
Հա մոզ վեք, որ այդ ա պա ցուց ման ըն թաց քում, դաշ տի աք սիոմ նե
րից բա ցի, ու րիշ ո չինչ չի կի րառ վում:

2. Դաշ տի աք սիոմ նե րի մի ջո ցով ա պա ցու ցել հետևյալ հա վա սա րու
թյուն նե րը.

 ա) ( ) ;a b c d ab ac ad+ + = + +  բ) 3 :a a a a+ + =

3. ա) Նշել դաշ տի այն աք սիոմ նե րը, ո րոնց մի ջո ցով ստաց վում են 
հետևյալ առն չութ յուն նե րը՝

 ( )1· 1 0 1· 0· 0· :a a a a a a a= = + = + = +



3

 բ) Օգտ վե լով ստաց ված 0·a a a= +  հա վա սա րութ յու նից՝ ա պա ցու ցել, 
որ 0· 0 :a =

4. ա) Ա պա ցու ցել, որ ե թե 0,ab =  ա պա a, b թվե րից գո նե մե կը հա վա
սար է զրո յի:

 բ) Ա պա ցու ցել, որ ե թե 0a ≠  և 0,b ≠  ա պա 0 :ab ≠

5. Ա պա ցու ցել, որ 0a ≠  դեպ քում ax b c+ =  հա վա սա րումն ու նի միակ 
արմատ՝

 
:c bx

a
−

=

6. Ա պա ցու ցել հա վա սա րութ յու նը.

ա) ( ) ;a b ab− = −  բ) ( )( ) ;a b ab− − =

գ) ( ) ;a b c ab ac− = −  դ) ( )2 2 22 ;a b a ab b− = − +

ե) ( )( )1 2 2 1 1 1 :n n n n n n na b a a b a b ab b a b− − − + +− + + + + + = −

7. Ապացուցել հավասարությունը.

ա) ( )· 0 ,c b c b
b

= ≠  բ) ( )1 1 1· 0 :ab
a b ab

= ≠

8. Ել նե լով դաշ տի աք սիոմ նե րից, ա պա ցու ցել, որ ցան կա ցած a, b, c, d 
ռա ցիո նալ թվե րի հա մար, որ տեղ 0, 0,b d≠ ≠  ճիշտ է հետևյալ հա
վա սա րութ յու նը.

 ա) 
a c ad bc
b d bd

+
+ =  (կո տո րակ նե րի գու մար ման կա նո նը),

 բ) 
a c ac
b d bd
⋅ =  (կոտորակների բազմապատկման կանոնը):


